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##Calcul vectoriel*** لحساب المتجھي ا ##
Exércices et problèmes-----------------------------سائل تمارين و م

:1التمرين رقم
منتصف القطعة I مثلثا وABC لیكن AB.Dو E نقطتان من 

2AD:المستوى بحیث AB AC 
  

2AE و  AC
 

.
.E و D وIأنشئ النقط  )1
. مستقیمیةE و D وIبین أن النقط  )2

Réponse

:2رقمالتمرين 
منتصف القطعة F مثلثا وABCلیكن BC.Kو E نقطتان من 

1:المستوى بحیث
2

CK CA
 

3 و 
4

AE AB
 

.

.E و K وFأنشئ النقط  )1
.مستقیمیةE و K وFبین أن النقط  )2

Réponse

:3التمرين رقم 
ي على التوالي منتصفات القطعK وJوI.مثلثاABC  لیكن   ھ BC

و CAو ABي  يكون  بحیث من المستوى نقطةLو.على التوال

ي .ضلاع أ متوازي KBJLالرباع
.L أنشئ النقطة )1

 منتصف J بین أن 2) IL.

.  متوازي أضلاعALCIستنتج أن الرباعي إ3)
Réponse

:4التمرين رقم 
AوBو Cثلاث نقط غیر مستقیمیة و Eو Fستوىنقطتان  من الم

:بحیث 
3
2

AE AB
 

AFو  AC
 


 

3.

1)أنشئ الشكل 
ي نقطة تقاطع المستقیمین Pلتكن)2 ) ھ )BC و ( )EFبین أن ،:

AP AB AC
  

 
  

2 .
Réponse

:5التمرين رقم 
.G متوازي أضلاع مركزه ABCDلیكن 

 منتصفا القطعتین F وEلتكن النقطتین)1 ABو  BCي . على التوال

0AF      بین أن  BG CE  
   

.

DH بحیث K وHوIنعتبر النقط )2 CE
 

 منتصف القطعةK و HG

 منتصف القطعةIو AD.

ي منتصف القطعة Aنقطة  بین أن ال--       أ  ھ HE.

ي طبیعة الرباعي --       ب ؟AGIH ما ھ
4 إستنتج أن --       ج

3
DA DK
 .

Réponse

:6التمرين رقم 
ي محدب بحیABCDلیكن 3ADثرباع BC

 
منتصفي N وM و 

القطعتین  AB و  DC على التوالي .

2MN بین أن  1) BC
 

.
 منتصفي القطعتین PوIن لیك2) BC و  BDي ى التوال  عل

5النقطة بحیث Jو
6

AJ AD
 

IJأكتب كلا من .


IP و 


BA بدلالة 


BC و 


.  مستقیمیةJ  و P و Iواستنتج أن النقط 
Réponse

Résumé du cours س ص الدر ملخ
ساوي متجھتین)1 :ت

uمتجھتانتكون


vو


 إذا كان:متساويتین
س الاتجاه-- . لھما نف

ي حاملاھما متوازيان( )يعن

س -- .ىالمنح لھما نف
س -- .المنظم لھما نف

:خاصیات و نتائج
ستقیم نقطDوCوBوAلتكن   من یة غیر م

.المستوى

AB CD
 

ABDC يكافئ أن الرباعي
                                 متوازي أضلاع

AB CD
 

AC  يكافئ أن  BD
 

AB CD
 

 يكافئ أن  للقطعتین ADو 

 BCس المنتصف . نف

.)علاقة شال(:مجموع متجھتین)2
ستقیمیة من CوBوAلتكن ثلاثة نقط غیر م

AB مجموع المتجھتین.المستوى


ACو


ADھو المتجھة


بحیث يكون الرباعي
ABDCمتوازي أضلاع.

DB

CA

AB:ونكتب AC AD 
  

w  أو   u v 
  

:ةملاحظ
شاء المتجھةمن أجل  u:إن v

 

u نزيح


v و 


س الأصل   إلى نف
.ونكون متوازي أضلاع

:خاصیات ونتائج
*(AB BA

 
0AB و   

 
Aتكافئ B

*(AB BC AC 
  

.)علاقة شال(
ستقیمیة DوCوBوAلتكن )*  نقط غیر م

.من المستوى
ي يكون الرباع ABCDمتوازي أضلاع 

شروطتقحقت إذا وفقط إذا   إحدى ال
: التالیة

AB DC
 

ADأو BC
 

AC أو  AB AD 
  

أوالقطران ACو BD س لھمانف

.Iالمنتصف

u
u


v v w


u

v

A D

CB
I
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Exércices et problèmes-----------------------------سائل تمارين و م
:7التمرين رقم 

k: المعرفتین بما يليN وMنعتبر النقطتین.مثلثاABCلیكن  
1

(1 )
2

AM AB k AC  
  

1    و    
(1 )

2
AN AC k AB  
  

2k في حالة N وMأنشئ النقطتین )1 .
ي يكون من أجلھاkما ھي قیم)2 : الت

M--       أ N؟ 
ي --       ب  متوازي أضلاع ؟BCMNالرباع
 متوازي أضلاع؟BCNM الرباعي --       ج

Réponse

:8التمرين رقم 
3:ة بحیثنقطE ومثلثاABCلیكن  4AE AB AC 

  
.

شكل)1 .أنشئ ال
ستقیمینIلتكن)2 ) نقطة تقاطع الم )AE و ( )BC. نضع:

AE x AI
 

CI  و   y IB
 

)2:  بحیث , )x y 
): بین أن--أ 7) (3 4 )x AI y IB  

 
.

ى القطعة Iحدد وضع النقطة—ب  عل AE.
Réponse

:9التمرين رقم 
EA: نقطتین بحیثF وE ومثلثاABCلیكن  b EC

 
CF  و  aBA

 

1bقیان و عددان حقیb وa                                                  مع  .

1(a( بین أن
1

bEA AC
b




 
.

b( 1)بین أن )BF a AB AC  
  

.

c( بین أن
1

bBE AB AC
b

 


  
.

1ab تكون مستقیمیة إذا وفقط إذا كانF وE وBبین أن النقط )2 .
Réponse

:10التمرين رقم
N وM بنقطتین xا ، نربط كل عدد حقیقي محدبیارباعABCDلیكن

AM:من المستوى بحیث x AB
 

DN  و   x DC
 

.

1):أثبت أن)1 )MN x BC x AD  
  

.

ض أن)2 3AD:نفتر BC
 

.
ي طبیعة الرباعي–                      أ  ؟ABCD ماھ

MN أحسب –                      ب 


BC بدلالة 


بدلالةMN ثم أحسبx و
BCو x.

ي قیمة–                      ج  ي من أجلھا تكون x ماھ Mالت N ؟
Réponse

:11التمرين رقم
ستوى نقطتینC' وB' ومثلثاABCلیكن : بحیث من الم

'AB k AB
 

'و  (1 )AC k AC 
 

)(مع IRk 
منتصف القطعةIنعتب ''CB.

  بین أن  1)
1

2 2
k k

AI AC AB


 
  

.

 القطعة منتصفI تكون النقطة بحیثA'  نعتبر النقطة 2) 'AA.

' بین أن  (1 )BA k BC 
 

1) بین أن 3) ) 0IA k IB k IC   
   

Réponse

Résumé du cours س ص الدر ملخ
:ضرب متجھة في عدد حقیقي)3

uلتكن


 عدد k متجھة غیر منعدمة و 
.حقیقي غیر منعدم

uجداء المتجھة


ي  ھوk والعدد الحقیق
kالمتجھة  u


:حیث

--u


k و u


س الإتجاه .لھما نف

--k u k u
 

kمنحى-- u


u منحى ھو


 إذا كان 
0k .

kمنحى-- u


س منحى u ھو عك


 إذا كان 
0k .

سابیة :قواعد ح
uمھما تكن المتجھتان 


v و 


 ومھما يكن 
:لدينا. و العددان الحقیقیان 

( )

( )

( ) ( )

u v u v

u u u

u u

  

   

 

  

  



   
  

 

0u 
 

0u أو 0 يكافئ 
 

:إستقامیة متجھتین)4
. نقط  من المستوىD4وCوBوAلتكن 
ABتكون


CDو


مستقیمیتین إذاوفقط إذا 

ستقیمان )كان الم )ABو( )CDمتوازيان .
** تكون متجھتین غیر منعدمتین**

ستقیمیتین إذا و فقط إذا كان م
س الإتجاه .كان لھما نف

:خاصیات
v و u تكون متجھتان غیر منعدمتین --

ستقیمیتین إذ ا وفقط إذا وجد عدد  م

v بحیث k  حقیقي k u
 

.
ستقیمیة C و B و Aتكون ثلاث نقط--  م

: بحیثkإذا وفقط إذا وجد عدد حقیقي
AC k AB
 

.
سمى أفصول يkالعدد الحقیقي**

.(A,B) في المعلم C    النقطة 
:منتصف قطعة)5
Iمنتصف القطعة  ABيعني :

(*AI IB
 

(*IA IB
 

(*
1
2

AI AB
 

(*
1
2

BI BA
 

(*0IA IB 
  

:ملاحظة
لیكن** ABCمثلثا و Iمنتصف  BC

لدينا 1
2

AI AB AC 
  

.

لیكن** ABCمثلثا .

Iمنتصف  ABو  Jمنتصف  AC

1 لدينا
2

IJ BC
 

A

B CI

A

B C
I J


