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  )محمد الكیال(              الھندسة الفضائیة
í 

) لیكن الفضاء منسوبا إلى معلم متعامد ممنظم ا الملخصذفي سیاق ھ )o, i , j,k
r r r

  

Ëالجداء المتجھي- منظم متجھة-الجداء السلمي: الصیغة التحلیلیة ل :  

)لتكن  )u a,b,c
r

) و  )v a ',b ',c '
r

  3J متجھتین من 

·                                              u.v aa ' bb ' cc '= + +r r
 

·                                              u a² b² c²= + +r
 

· 

i a a '
b b ' a a ' a a '

u v j b b ' i j k
c c' c c ' b b '

k c c '

Ù = = - +

r
r r r rr r
r  

Ëمسافةال:  

  : ھيB و Aالمسافة بین نقطتین 

 ( ) ( ) ( )B A B A B AAB AB x x ² y y ² z z ²= = - + - + -
uuur

  

) و مستوى Mالمسافة بین نقطة  )Pمعادلته الديكارتیة   :ax by cz d 0+ + +   : ھي=

( )( ) M M Max by cz d
d M,

a² b² c²

+ + +
R =

+ +
  

) و مستقیم Mبین نقطة  المسافة  )A,uD r
  : ھي

( )( )
AM u

d A,
u

Ù
D =

uuuur r
r  

Ëمعادلة مستوى:  

( ) ( )n a,b,c : ax by cz d 0Û R + + + =
r

) متجھة منظمیة على المستوى  )R   

ABنقط غیر مستقیمة فإن CوBوAت إذا كان ACÙ
uuur uuur

)متجھة منظمیة على المستوى )ABC  

)و في ھذه الحالة يمكن تحديد معادلة المستوى  )ABCبالتكافؤ التالي ةبالاستعان :  

( ) ( )M ABC AM. AB AC 0Î Û Ù =
uuuur uuur uuur

  

Ëمعادلة فلكة:  

  

)معادلة فلكة مركزھا  )a,b,cW و شعاعھا Rھي :  

( ) ( ) ( )x a ² y b ² z c ² R²- + - + - =  



 33

 
Ë تقاطع فلكة( )S ,RW و مستوى ( ) : ax by cz d 0R + + + =  
) على المستوى Wالمسقط العمودي للمركز Hكنلت )R  

): نضع )( )d H d ;= W = W R  

  

)المستوى  )R  

) لا يقطع الفلكة  )S  
  

)المستوى )R مماس 

)للفلكة   )S   

  Hفي النقطة 

  

)لمستوى ا )Rيقطع   

) الفلكة  )S  وفق دائرة( )C  

  H: مركزھا

r:شعاعھا R² d²= -  

Ë تقاطع فلكة( )S ,RWقیم و مست ( )D:  
) على المستقیم Wالمسقط العمودي للمركز Hكنلت )D  

): نضع )( )d H d ;= W = W D  

  
)المستوى  )R و الفلكة

( )Sلا يتقاطعان  
  

)المستقیم  )D مماس 

)للفلكة   )S في النقطة H  
  

)مستقیم ال )Dيخترق الفلكة ( )S 

  في نقطتین مختلفتین

  
 

)معادلة فلكة  )S أحد أقطارھا[ ]AB يمكن تحديدھا 

):     بالاستعانة بالتكافؤ التالي )M S AM . BM 0Î Û =
uuuur uuur

    

)الفلكة :ملاحظة )S مركزھا W منتصف [ ]AB و شعاعھا
AB

2
   


